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Primer parcial
1) Expresar mediante integrales el volumen del sólido obtenido girando la región del primer
cuadrante limitada por:
y = x1 ; y = x ; y = 0 ; x = 2
a) alrededor del eje y = 0
b) alrededor del eje x = 2
2)
a) Por regla de L’Hopital determinar si existe lim (2 + cos (πx))
1
(x−1)2
x→1
x− ln (1+x)
x → 0 x sen x
b) Calcular utilizando desarrollo de Taylor lim
3) Mostrar que es CV y hallar su valor:
R +∞
2
ln (x+1)
(x−1)2
dx
4) Sea f (x) = x ln x Utilizando la fórmula de Taylor alrededor de xo = 1
a) Hallar Pn (x) y expresar Rn (x)
b) Calcular aproximadamente f (1, 1)
calculadora.
, con n = 3. Acotar el error y verificar con
TEORÍA
I) Supongamos
que f (x) y g(x) son continuas en (0, 1] y que g(x) &gt; 0 , ∀x ∈ (0, 1] y
R1
g(x) dx es DV. Utilizando criterio de comparación analice si son CV ó DV:
0
R1
a)
0
[ cos (f (x))]2
√
x
b)
dx
R1
g(x)
0 x+1
dx
ex−1 −1
x → 1 x−1
II) Escribir y verificar todas las hipótesis del teorema ”regla de L’Hopital” para lim
Segundo parcial
1) Dada f (x, y) =
arcsen(x-y)
√
2−xy
a) Expresar analı́ticamente D = Dom(f ). Graficar.
b) Hallar D ◦ y ac(D) Justificar si D es abierto/cerrado/acotado.
2) Sea f (x, y) =
xy
x2 +y
a) Calcular, para k natural:
(x, y)
lim
f (x, y)
→
(0, 0)
x = ay k
b) Hallar lim f (x, x3 − x2 )
x→0
;
(x, y)
lim
f (x, y)
→
(0, 0)
y = axk
Diplomatura en Ciencia y Tecnologı́a
Análisis Matemático II - Recuperatorio Flotante - 04/07/06
Apellido y Nombre:
(
c) Sea g(x, y) =
f (x, y) si x2 + y 6= 0
A
si x2 + y = 0
Determinar si existe algún valor de la constante A para que g sea continua en el
punto (0, 0). Justificar.
&acute;
&sup3;
3) Dada f (x, y) = ln 2 21
x +y +2−2x
(a) Hallar Dom(f ) , las curvas de nivel de f y la imagen de f
(b) Determinar en el punto
√ (0, −1) las direcciones de derivada direccional máxima y de
derivada direccional 2 6
4) Hallar todos los puntos de S : ey−x+2z = 4 − x − y − z donde el plano tangente sea
paralelo al plano π : 2y + 3z − 1 = 0
5) Expresar utilizando la regla de la cadena:
a)
∂
∂x
(x( ln z)2 + y 3 ) siendo z = f (x, y)
b)
d2
dt2
( e3x−2y + x2 ) siendo x = x(t) ; y = y(t)
TEORÍA
I)
i) Definir diferenciabilidad en (a, b) para una función de dos variables. Ejemplificar la
definición para f (x, y) = x(y + 1) en Po (−1, 1)
ii) Justificar dónde f (x, y) = exy
2
es diferenciable.
iii) &iquest; Es verdad que si una función f (x, y) es diferenciable en (a, b) entonces existen y
son continuas fx0 (a, b) y fy0 (a, b) ? (Demostración o contraejemplo).
~ (a, b) es perpendicular a la curva de nivel
II) Dada f (x, y) = ln (x2 + y) demostrar que ∇f
de f por el punto (a, b)
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