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                                C&Aacute;LCULO DIFERENCIAL E INTEGRAL II
Trabajo Pr&aacute;ctico N&ordm;3: L&iacute;mite Funcional. Continuidad
1) Utilizando la definici&oacute;n de l&iacute;mite funcional probar:
a) 𝐿&iacute;𝑚 (5𝑥 − 3𝑦) = −1
𝑏) 𝐿&iacute;𝑚 (7𝑥 − 2𝑦) = 11
(𝑥, 𝑦 → (1,2)
(𝑥, 𝑦) → (1, −2)
c) 𝐿&iacute;𝑚 (−2𝑥 + 3𝑦) = -5
(𝑥, 𝑦)→(1, −1)
𝑑) 𝐿&iacute;𝑚 (−𝑥 + 2𝑦) = 6
(𝑥, 𝑦)→(-4, 1)
2) Comprobar, utilizando propiedades:
a) 𝐿&iacute;𝑚 (𝑥 4 + 2𝑥𝑦 2 − 1) = 8
(𝑥, 𝑦) → (1, 2)
c) 𝐿&iacute;𝑚
𝑦.𝑠𝑒𝑛 (𝑥−2)
𝑥 2 −4
b) 𝐿&iacute;𝑚
2𝑥𝑦
3𝑥+𝑦
=
4
3
(𝑥, 𝑦 ) → (2, 3)
d) 𝐿&iacute;𝑚 (2-y). 𝑠𝑒𝑛(𝜋/𝑥) = 0
=0
(𝑥, 𝑦)→(2,0)
(𝑥, 𝑦)→(0,2)
3) Dadas las siguientes funciones, calcular los l&iacute;mites iterados, si existen, en los puntos
que se indican. Justificar.
a) f(x,y) =
3𝑥 2 +2𝑦 2
𝑥 2 +𝑦 2
2
en P(0,0)
b) f(x,y) = 2𝑥 + 3𝑦 3 − 6 en P(-1,1)
𝑦−3
c) f(x,y) = 𝑥+2
2𝑥+6𝑦+14
d) f(x,y) = 7𝑥−5𝑦−29
e) f(x,y) =
f) f(x,y) =
4𝑥+6𝑦−8
7𝑥−𝑦+9
𝑥+3𝑦+7
7𝑥−5𝑦−29
en P( -2,3)
en P(2,-3)
en P(-1,2)
en P(2,-3)
4) Dadas las funciones del ejercicio anterior, averiguar si existe el l&iacute;mite doble en los
correspondientes puntos all&iacute; indicados. Justificar
5) Calcular, si es posible, los l&iacute;mites que se indican a continuaci&oacute;n. &iquest;Existen en cada
caso, los correspondientes l&iacute;mites dobles?. Justificar.
2𝑥𝑦
a) L&iacute;m 𝑥 2 +𝑦
𝑦
(x, y)→(0,0)
b) L&iacute;m
𝑥𝑦 −1
𝑥 3 −𝑦 2
(x,y)→(1,1)
seg&uacute;n las curvas: i) y = x
iii) x = 𝑦 2
seg&uacute;n las curvas: i) x = 1
iii) y = 3x-2
ii) y =𝑥 2
iv) y = 0
ii) y = 1
iv) xy = 1
𝑥(𝑦−1)2
c) L&iacute;m 𝑥 2 +(𝑦−1)3
seg&uacute;n las curvas: i) 3x+1
ii) y = 𝑥 2 + 1
iii) x = (𝑦 − 1)2
(x,y)→(0,1)
6) Estudiar la continuidad de cada una de las siguientes funciones en los puntos que se
indican.
a) f(x,y) = 3𝑥 2 𝑦 + 6𝑥𝑦 2 + 3
en: P(1,2) ; Q(-1,1)
6 , 𝑠𝑖 (𝑥, 𝑦) = ( 1,2)
b) f(x,y) =
3𝑥 2 𝑦 2 + 2𝑥 + 𝑦 − 1, 𝑠𝑖 (𝑥, 𝑦) ≠ (1,2)
(𝑥, 𝑦) ≠ (0,2)
1 , 𝑠𝑖 (𝑥, 𝑦) = ( 0,2)
c) f(x,y) =
3𝑥𝑦𝑧 − 2𝑥𝑦 + 𝑥𝑧 2 − 2 , 𝑠𝑖 (𝑥, 𝑦, 𝑧) ≠ ( 1,0,2)
3
𝑠𝑖 (𝑥, 𝑦, 𝑧) = (1,0,2)
d) f(x,y) =
𝑥 2 + 2𝑥𝑦, 𝑠𝑖 (𝑥, 𝑦) ≠ (1,2)
0
𝑠𝑖 (𝑥, 𝑦) = (1,2)
2
2
e) f(x,y) = (𝑥 + 2𝑥𝑦 ) 𝑥 𝑠𝑖 𝑥 ≠ 0
0
𝑠𝑖 𝑥 = 0
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